DEMONTRER UN ALIGNEMENT

Dans un repére (0,1, ), on consideére trois points 4, B, C.

XB—=XA _ Xc—XA

eTa ) oA \ /

A, B, C alignés
Ae(BC) /

AB et AC colinéaires

\ (AB) et (AC) sont paralléles

avec un point commun

Exemple d’utilisation :
Dans un repere (0;1;)), les trois points A(—5;2) ; B(—1;—1) et C(7; —7) sont-ils alignés ?

On observe que les points ont trois abscisses et trois ordonnées différentes, donc s'ils sont alignés, ce
n’est ni horizontalement, ni verticalement. Voici trois stratégies différentes pour répondre a la question :

Je calcule I'équation de la droite (AB) et je vérifie Je calcule le coefficient directeur m; de la droite
par calcul si le point C est bien sur la droite (4B). (AB) et le coefficient directeur m, de la droite (BC)
puis je les compare.

AB) :y = v —Yypya _ 172 _ 73

(AB) : y mx+zaecm s 175 2 ye—yi —1-2 =3
—_3 AB) : = = =—

Donconay = —~x+p, comme B € (AB) on a (4B) : my xp—x, —-1+5 4

3 3
Ya=—=X4+p donc —1=—-=%x(-1) +p
d:q‘ 4A1 3 7 * (BC) _Ye—ys_—7+1 -6 -3

OUP__ _Z__Z 5 . .mz_xc—x3_7+1_8_4
L’équation de la droite (AB) esty = -2 X

Les coefficients directeurs sont égaux, on en

Vérifions si C appartient a la droite déduit que les droites (AB) et (BC) sont paralléles.
7 3 7 28 De plus, elles ont le point B en commun.
—Zxc 27 1% X/ = 2 47 —7=Yyc Donc elles sont confondues, et les points 4, B, C
sont alignés.

Les points 4, B, C sont alignés.

Je calcule les coordonnées des vecteurs AB et AC et je détermine s'ils sont colinéaires.
—5 (XB ~ X4 = (—1—-(-5) =4 ——=(Xc —Xa T2 (7 —(=5) = (12
AB(&%_yié 4B ( Y ) = AB(_B) Ac(yc—yA) = Ac( o ) = AC(_g)
On a AC = 3AB donc les droites (AB) et (AC) sont paralleles. De plus, elles ont le point A en commun,
donc elles sont confondues, et les points 4, B, C sont alignés.

DEMONTRER UN PARALLELISME

Dans un repére (0, i, ), on considéere deux droites d et d’'.

Alors nécessairement, soit d et d' sont paralléles (distinctes ou confondues), soit d et d' sont
sécantes en un point.

Deux droites paralléles ont la méme pente : méme coefficient directeur ou vecteurs directeurs
colinéaires.

Exemple d’utilisation :

Dans un repere (0;1;)), les droites d : 4x — 3y +2=0ete: 2x + 1,5y — 6 = 0 sont-elles paralleles ?
-1,5
2
colinéaires donc les droites sont paralleles. Comme (—2;0) f d et (—2;0) € e, elles sont distinctes

Voici un vecteur directeur de chaque droite : d (_34) et 5( ) onad = —28, les vecteurs sont
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