Résoudre une équation simple avec des nombres complexes

Etudions quelques exemples de résolution d’équations simples :

Exemple 1

Résoudre dans C I'équation suivante : 5z +3i =2 — i+ 3z

Réponse :
524+ 3i=2-i+3z
52—-3z=2-1-3i
2z=2—4i
z=1-2i

Exemple 2

Résoudre dans C I'équation E, suivante : 2z+3iz=4—i

Réponse :

Posonsz=a+ib,alorsz=a—ib

2z+3iz=2(a+ib)+ 3i(a —ib)
= 2a+ 2ib + 3ia + 3b
=2a+ 3b+i(3a+ 2b)

2z24+3iz=3-i & 2a+3b+i(Ba+2b)=3-1i

Or deux nombres complexes sont égaux si et seulement s’ils ont méme partie réelle et méme

partie imaginaire, donc :
{ 2a+3b=3
3a+2b=-1

Résolution du systéme :

{2a+3b=3 o {6a+9b=9
3a+2b=-1 —6a—4b =2

S5h=7 & b—7
N 5

2a+3b =3 sa=3_3p=>_ 2 __6
= L e f— —_— e — = — —
@ @ 5 5 5

1, =6_-3

L = — _—

=375 T3

Vérification des solutions du systéme :
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Solution de I'équation E, : 2z +3iz =4 —i

L’équation admet pour solution z = a + ib = —g + ig etdonc 7z = —%— ig
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